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Tédmin syksyn koulukirjoittelua yleisonosastoissa on hallinnut lahjakkaan oppijan teema: ”Lahjakas
lapsi ei aina opi tyontekoon”, “Koululaiset hukutetaan turhiin tehtéviin”. On monin suin véitetty,
ettd lahjakkaasta oppilaasta tulee kouluhdirikkd, jos oppiminen muiden tahdissa tapahtuu liian
hitaasti. Miké on sitten vikana, jos lahjakkaaksi itsensd kokeva oppilas ei tunne saavansa
peruskoulun matematiikan opetuksessa riittdvasti haasteita? Ongelma nikyy oppitunneilla, kun
nopeasti suoriutuva oppilas laskee kirjan tehtivit hujauksessa muiden suoritusvauhtiin verrattuna:
”Opettaja, mitd mind nyt teen?”. Mitd vaihtoehtoja peruskoulun matematiikan opetuksessa on
tarjolla nopeasti oppivan tyollistimiseen mielekkaéllé tavalla?

Oppikirja

Seuraavan vuoden oppikirjan antaminen oppilaalle tuntuu helpolta ja ehkd houkuttelevaltakin
vaihtoehdolta. Téssi ratkaisussa on kuitenkin vaarana oppimisen pintaliito: kasitteitd ei opita
syvillisesti ja oppimisen kontrolli tapahtuu oikean vastauksen, ei prosessin kautta. Tehtivit eivét
vélttimittd mene opittavassa asiassa syvemmadlle, vaan toimitaan vain laajemmalla lukualueella.
Kisitys, ettd oppiminen on pelkkien oikeiden vastausten tuottamista, voi aiheuttaa oppilaalle
ongelmia jatkossa, kun lausekkeiden merkitsemisen ja ratkaisun sanallisen selittimisen vaatimus
korostuu. Aiemmin nopeasti suoriutuneiden on joskus ldhes ylivoimaisen vaikea sopeutua tdhén.
Moniin oppikirjoihin on laadittu pohdintatehtévésarjoja, ja ne ovat tietysti hyvaa
eriyttimismateriaalia. Ne opettavat uusia strategioita ja kasvattavat rohkeutta tarttua uudenlaisiin
ongelmiin. Pohdintatehtivienkin valinnassa kannattaa usein suosia tehtivid, joissa vaaditaan
ratkaisun tutkimista konkreettisilla vilineilld ja ratkaisun selostamista piirroksin ja sanallisesti.

Syventiivi eriyttiminen

Mielestini matematiikan oppimisen kannalta paras — ja opettajan kannalta valitettavasti vaativin —
tapa eriyttdd, on syventdd opittua. Ajatellaanpa vaikka, ettd on opiskeltu jakolaskun kasite ja
harjoitellaan jakokulmassa jakamista. Jos oppilas tuntuu hallitsevan jakolaskun nima asiat hyvin, ei
pelkkd kolminumeroiseen jakajaan siirtyminen syvennd eiké kehiti ajattelua; silloinhan
pitdydyttdisiin pelkdssd mekaanisessa suorituksessa. Millaisilla tehtévilld sitten voidaan siirtyd
syvemmaélle?

Vilineend virisauvat

Seuraava tehtdvé pysyy pienissd luvuissa, mutta on jakolaskun késitteen kannalta vaativa. Siind
korostuu jakolaskun kahden tapauksen - siséltdjaon ja ositusjaon. — ero. Oheinen ratkaisu on 7.
luokkalaisen, mutta tehtéva sopii nopeasti oppivalle neljasluokkalaisellekin.



Sisiiltdjako ja ositusjako e Pevrttola 10.12.0H

1. Siséltojako

Néyta varisauvoilla, kuinka monta kertaa luku kolme sisaltyy lukuun 12. Kirjoita
Jjakolasku ja sen tulos. Piirrd kuva ja vériti.

N r !h v C.s;"-\ I

- e — " i
V.Sthinen | ! ‘l
, e — e o) -

L o
=577
2. Ositusjako

Nayta vérisauvoilla, kuinka luku 12 jaetaan kolmeen yhté suureen osaan. Piirrd kuva ja
véritd. Kirjoita jakolasku ja sen tulos.
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3. Niytd jakolasku 18/2 virisauvoilla sek sisiltdjakona ettd ositusjakona. Piirrd

kuvat.
ae i bus é !
nsi1tus .‘ |
+ - e s e T - 1
22 iyt ! 1 ] l 5
1Sl 1 0 { i
5 i il - ‘E i

4. Keksi kaksi kaytinnon elamén ongelmaa, joihin saat vastauksen ajattelemalla
jakolaskun 18/2

a) sisaltdjakona  b) ositusjakona.
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Lihde: Matematiikkaa vésisauvoilla luokille 6 — 9, Kairavuo, Voutilainen , WSOY 2005



Lukujen avulla syvemmiyille
Jakolaskun kisitteen ymmartdmistd voi syventdd myds numeeristen tehtivien avulla. Télldinkin
oppilasta voi pyytdi selittimdin péaattelynsd mahdollisimman tdsmaéllisesti.

Tehtiva 1 Tiedetddn, ettd 2 880 : 36 = 80. Paittele timén avulla seuraavista tehtivisti puuttuvat
luvut.

a)2880 :[] =40  b) 28800:36=[] ¢) 28800 :360 =]

d) [ :36 =20 e) 2880:18 =[] f) 2880:3,6 =[]

Tehtdvassd 1 padtellddan, mitd osamaddrélle tapahtuu, jos jakaja/jaettava tulee vaikkapa
kaksinkertaiseksi tai suurenee kymmenkertaiseksi. Vaikka f-kohdassa on jakajana desimaaliluku, ei
desimaaliluvulla jakamista tarvitse vield osata, on vain osattava paitelld, mitd osamairélle tapahtuu,
jos jakaja pienenee kymmenesosaan alkuperdisesti. Tietysti on myOs ymmaérrettivd desimaaliluvun
kisite ja sen avulla osattava péételld, ettd luku 3,6 on kymmenesosa luvusta 36. Tulokset voi
tarkistaa laskimella. Samantyyppisid tehtdvid on helppo laatia myds yhteen-, vdhennys- ja
kertolaskuun.

Tehtiivi 2 Keksi kdytdnnon eldmén ongelma, johon saa vastauksen jakolaskulla 2 : % . Piirrd ja

selitd ratkaisusi.

Ratkaisu:
Minulla on kaksi kokonaista pizzaa. Kuinka monelle niisti riittdé, jos jokaiselle annetaan puoli
pizzaa‘7
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Tulos: KaHdesta pizzasta riittdd neljélle, jos jokaiselle annetaan puoli pizzaa.

Siis 2 :

Tehtdvan 2 ratkaisemiseen tarvitaan siséltdjaon késitteen lisdksi murtoluvun késitteen
ymmaértiminen. Opetussuunnitelman perusteiden mukaan murtoluvun puoli késite opitaan jo
toisella luokalla. Murtoluvulla jakamisen mekaanista suoritusta tdssé tehtévissa ei sen sijaan tarvita
lainkaan. Oppilas voi tutkia ratkaisua ensin vaikkapa murtokakkujen avulla ja piirtdd ja selittda

sitten ratkaisunsa. Jakolaskun terminologiaa kdyttden tuloksen voi ilmaista seuraavasti: Luku 5

siséltyy lukuun 2 neljé kertaa.

Kotitehtiiviit

Syventdvaa eriyttdmisté tulisi toteuttaa myds kotitehtévien annossa. Ei ole mielekistd, ettd hyvin
asiat jo osaava tekee sivukaupalla matematiikan tehtédvid, jotka toimivat 1&hinna
késialaharjoituksina. Toisaalta jokainen oppilas tarvitsee kohtuullisessa mdérin rutiiniharjoittelua,
kuten lahjakkainkin urheilija peruskuntoharjoittelua. Nopeasti oppiva tekee usein kotitehtdvénsi jo
koulussa. Tdmai voi olla jatkossa tuhoisaa, silld kotitehtdvien tekemisen rutiini on opittava
peruskoulun alimmilta luokilta alkaen. Mitd ylemmille luokille peruskoulussa mennéén, sitid
vélttimattomampad on eriyttdd kotitehtdvid. Ei kirjasta tarvitse laskea jokaista tehtdvad, voi jattaa
vaikkapa oppilaan oman harkinnan varaan, korvaako hin muutaman rutiinitehtdvan yhdella



vaativalla tehtivélla. Téllaisiksi vaihtoehtoisiksi kotitehtdviksi sopivat hyvin edelld esiteltyjen
tehtévien tyyppiset tehtdvit tai oman oppikirjan pohdintatehtévit.

Koetehtavat

Kirjasarjojen valmiit koetehtévipaketit siséltidvit usein melko mekaanisia tehtdvid. Valmiisiin
kokeisiin voisi lisdtd jonkin késitteellisesti vaativan tehtdvén, joka edellyttdd sanallista selittdmista
ja mahdollisesti tarinan liittdmisté tehtédvaén. Talloin tulee kontrolloiduksi todellinen
ymmaértdminen, koska oikean vastauksenhan on voinut saada viirélla ajattelulla ja oikealla
ajattelulla taas on voinut pienen laskuvirheen vuoksi saada vairin vastauksen.

Jaksaako opettaja reveti kaikkeen?

Opettaja syyllistad helposti itsensd, kun aika ei riitd jokaisen oppilaan yksildllisten tarpeiden
huomioon ottamiseen. Eriyttiminen sekd ylos- ettd alaspdin on niin vaativa tehtavé, ettd siind
opettajaa ei saa jattdd yksin. Onnistunut eriyttdminen vaatii sitd varten taitavasti laadittuja tehtévia,
konkreettisia tyovilineitd ja kohtuullisen kokoisia opetusryhmid. Liséksi opettaja tarvitsee
koulutusta ndiden tehtivien ja vdlineiden kayttoon sekd vertaisryhmid, joissa syventdavia
eriyttdmistd voi yhdessé kehittaa.

Jos jokainen koulun opettaja laatii syyslukukauden aikana yhden syventdvén tehtidvin

ja sijoittaa sen yhteisiin tiedostoihin, on vuodessa kertynyt jo melkoinen mééri tehtivia.

Ja jos useamman koulun opettajat yhdistiisivét voimansa ja tiedostonsa, koossa olisi

pian melkoinen tehtdavapankki.



